6. GYAKORLAT - Konvergenciakritériumok, sorok Cauchy-szorzata, fliggvénysorok
konvergenciahalmaza

1. A Leibniz-kritérium felhasznalasaval dontsiik el, hogy az alabbi sorok konvergensek-e!
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2. Riemann-féle als6 és felso kozelito Osszegeket felirva igazoljuk, hogy teljesiilnek a kovetkezo
becslések!
Mindkét oldalon a lim hatéarértéket véve irjuk fel a kapott egyenlotlenségeket, majd az ezekbdl
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kapott sordsszeg-becslést!
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(e) Becsiiljik meg a (c¢) ponthoz hasonl6an konkrétan mindkét oldalrol a Z — Osszeget!
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3. Az integral-kritérium segitségével hatarozzuk meg, hogy a kovetkezd sorok konvergensek vagy

sem!
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4. (a) Szamitsuk ki a Z o Sor onmagaval vett Cauchy-szorzataként kapott sort! A Mertens-tétel

k=0
segitségével adjuk meg ennek Gsszegét!
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(b) Szamitsuk ki a Z és a Z m sorok Cauchy-szorzataként kapott sort! A Mertens-tétel
k=0

=0
segitségével adJuk meg ennek Osszegét!

(c) Igaz-e, hogy véltakozo elGjeld tagokbol allo sorok Cauchy-szorzata is ilyen?
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(d) Igazoljuk, hogy a Z \/_) sor (konvergens ez?) énmagaval vett Cauchy-szorzata olyan,

hogy minden elemenek abszolutértéke legalabb 1! A Mertens-tétel feltételei most teljestil-
nek?

(e) Szamitsuk kia —1,1,1,1,1,... ésa2,2,2% 23 21 ... tagokbol 4ll6 sorok Cauchy-szorzatat!
Teljesiilnek a Mertens-tétel feltételei?
5. A trigonometrikus fliggvények hatvanysor-elGéllitasa és a Cauchy-szorzat segitségével igazol-
juk, hogy teljesiilnek a kovetkezs azonossagok!
(a) sin®x +cos’z =1 (b) 2sinxcosz = sin 2z

6. Mi az alabbi fiiggvénysorozatok H konvergenciahalmaza, illetve mi a pontonkénti limeszfiigg-
vény (azaz melyik H-n értelmezett fiiggvényhez tart pontonként a megadott fliggvénysorozat)?
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